XII Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - klasy drugie

12 czerwca 2021 r.

1. Punkty A, B, C sa wierzcholkami trojkata, przy czym |AB| > |AC| > |BC/|. Ile jest
punktow D takich, ze czworokat o wierzchotkach A, B, C, D ma o$ symetrii? OdpowiedZ
doktadnie uzasadnij.

2. Liczby rzeczywiste a, b, ¢ sa takie, ze uklad rownan

ar’+br+c=0
bz’ +cr+a=0
ct’+ar+b=0

ma rozwigzanie catkowite z. Udowodnij, ze a + b+ ¢ = 0.

3. W trojkacie ABC dhugosci bokow AC i BC' sg réwne. Punkt X jest odbiciem punktu
A wzgledem C'. Odcinek X B przecina okrag opisany na ABC w punkcie Y. Uzasadnij,
ze kat YC'X jest prosty.

4. Danych jest 100 patyczkow o dtugos$ciach naturalnych. Wiadomo, ze suma ich dtu-
gosci nie jest podzielna przez 2021. Ustal, ile najwiecej réznych liczb podzielnych przez
2021 mozna ulozy¢ z tych patyczkow.

Mowimy, zZe liczbe n mozna utozyé z patyczkow, jesli suma diugosci pewnej czesci z nich
jest rowna n. Umawiamy sie, ze liczbe 0 zawsze mozna utozyé z patyczkow.

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisaé¢ tekst kazdego zadania na od-
dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu

nie nalezy zamieszcza¢ rozwigzan réznych zadan.

4. W czasie zawoddéw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefondéw komorkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
16 czerwca 2021 r.

6. Ze wzgledow organizacyjno-sanitarnych tradycyjnego zakoiiczenia konkursu nie przewidu-
jemy; nagrody zostana dostarczone do szkot.



