XVI Konkurs Matematyczny
Politechniki Bialostockiej

Zadania konkursowe - juniorzy

9 marca 2024 r.

1. Okrag wpisany w trojkat ABC jest styczny do bokow AB, BC, CA w punktach
F, D, E odpowiednio. Pokaz, ze trojkat DEF' jest podobny do trojkata ABC wtedy
i tylko wtedy, gdy trojkat ABC jest réwnoboczny.

2. Liczby p, q sa pierwsze i takie, ze p* + ¢ + 4 jest réwniez liczba pierwsza. Znajdz
wszystkie takie pary liczb (p, q).

3. Liczby rzeczywiste a, b, ¢, d spelniaja rownanie
ac + bd = ad + be.

Pokaz, ze co najmniej dwie z tych liczb sa réwne.

4. Dla jakich n > 3 istnieje wypukly n-kat, ktérego jeden bok ma dlugosé¢ 1, zas
dtugosci wszystkich przekatnych sa liczbami catkowitymi?

Informacje dla uczestnika konkursu

1. Czas trwania konkursu: 240 minut (4 godziny).

2. Przed rozpoczeciem rozwiazywania zadan nalezy przepisa¢ tekst kazdego zadania na od-
dzielnym arkuszu.

3. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez organizatoréw. Na jednym arkuszu
nie nalezy zamieszczaé rozwiazan réznych zadan.

4. W czasie zawoddéw nie wolno korzysta¢ z kalkulatoréw, telefondéw komoérkowych ani innych
urzadzen elektronicznych.

5. Lista nagrodzonych w konkursie zostanie ogtoszona na stronie konkurs.wi.pb.edu.pl do
12 marca 2024 r.

6. W tym roku tradycyjnego zakoniczenia konkursu nie przewidujemy; nagrody zostang do-
starczone do szkot.



